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pi, j = 

⎧

⎨

⎩

⎪

⎪

⎛
⎜
⎝

i − 1
j − 1

⎞
⎟
⎠
 ,

0 ,
 
i ≥ j

i < j
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�� ��������� ������� ��$� ��� � = �� − �� � − � + �� − �� � � % ����

&��� � �����
��� !&�� �� ��� '(()# ������ �� ���� ������� �
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⎛
⎜
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i ≥ j

i < j
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Fij = 
⎧
⎨
⎩

Fi − j + 1 ,
0 ,

 
i − j + 1 ≥ 0
i − j + 1 < 0
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��� ���� ���� �� ��� �����	 ���� �� �������� ������������

������� Φ�
−� = [���′]	 ��� �� 

f ′i, j = 

⎧

⎨

⎩

⎪

⎪
  

1 ,
−1 ,
0 ,

 
i = j

      i − 2 ≤ j ≤ i − 1
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⎞
⎟
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�� � × � �����'��������� "���#����� ������� 	� ) [
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kij = 
⎧
⎨
⎩

Ci − j + 1 ,
0 ,

 
i − j ≥ 0
i − j < 0

�*�

+ ���� ���� ��������� 
� ,�
��#���	 ������������ � "���#����� ��'

�����	 � ����� 
� �� �������� ��-����������� ,�
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���
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 �� ��	
��� Φ� ����
�������� �
����'��
 �� ��

Φ�
−��� = �� � (�� �� ����
��� ���
�� ����� ��	
��� ����	� �

���
� �)��

*����	
��
 ���
���
 ��� ������ +� ,
�� �
�	� ,
���'����
 �� �� � ′��- ��

� ′�� - . �� � ≥ /� ,� �� Σ�=�
� � ′�� ��� - � ′�� ��� - � - ���� &��
 �� � ≥ /

��#� ��� - . � � ′�� - .� ������ ����
 Σ�=�
� � ′�� ��� - � - ���� &��
 �� ��� -

� ��� - . �� � ≥ !� 	
 ����� �� �� Σ�=� � ′�� ��� - . - ���� �� � ≥ !� 0�
#�'�

	�	� �
�	� ��	
��� Φ�
−� �� ,
�
� �
�
�
� ��	
��� ��� �
���� ��
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� � ′�� ��� - 1�1�2� - 1� - ����
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 �� 	 ≥ ! � � ≥ /� +����� ����
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 � � ���� �

���� �� �
�� ��#� �≤�≤
� "��� ��%

⎛
⎜
⎝

n − 1
r − 1

⎞
⎟
⎠
 = ∑ 

k = r

n

 Fn − k + 1 
(k − 3)![r(k − 1) − 2(r − 1) − (k − r)2]

(r − 1)!(k − r)!
. �5�

$
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= �� ��� + ��−� ��� + …+ �� ��−�� � + �� ��−�� � + �� ����

6����
 �� �� ��� - ������� ��
 � ��� - . �� 
 7 �� �
� �� �� 
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��� = (
 − �)8[�(� − �) − �(� − �) − (
 − �)�]
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�
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�

⎞
⎟
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= ∑
� = �

�

��� ����

"	���	 ���#� 
	�	�� ��$��%� ��� #��  �!� ��� � &� ��� � ��� � �� ���

� &� �	
 �� ��� � � ������ �� � ≥ '� ���� �� ��
	 �	��$� �� ��


���� ���������� ∑
� = �

�

�� − � + � (� − �)�

�	
����	 �� �� �� �� ����� ��$��%� ��
−� = [�′��] ����$� (	����	�


l′ij = (−1)i ∑ 

k = j

n

(−1) k 
⎛
⎜
⎝

n − 1
k − 1

⎞
⎟
⎠
 Fk − j + 1

�)�

*$��� +���� �′�� = �′�−�� �−� − �′�−�� �� ,�!�� �������%� � 
	�� -��	 
	��+$�$�

����� � ���� +� �′�� = (−�)� + � �� − � �� � ≥ � � �′�� = (−�)� + � �� − � �� + �
	 ��

.�
	 �� ��$��%� �� �� ����/����� �� 	� � Φ� �� � +���� 	� ��
−� = Φ� � � 	��$��

+� �� 	�� +����-� � � $�	�����

������� �� 0� + �
� ����	��� /�	� �  �!�
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�

(−�) � + � ⎛
⎜
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� − �

� − �

⎞
⎟
⎠
�� − �
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 �� 	� ��
−� = Φ� ��
��������	 ��� � Σ� − �
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�� �′��� 0� � � � � � � �

��!� � � � � � ≥ &� �� +����
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	  �!� �′�� � �� �′�� � &� �′�� = (−�)� − � �� − � �� � ≥ 1� ��
��������	
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�� + ∑
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� − �

⎞
⎟
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(−�) � ⎛
⎜
⎝

�

�−�
⎞
⎟
⎠
�� − ��

�����	 
���
� ��� ������� �� ���
����� �� �� ����� � ����

�′�� = (−�)� �� − �� �� 
� �� ����� �′� + �� � = (−�)� + � ��� �������� �� �������
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�′� + �� � = (−�)� ∑
� = �

� + �

(−�) � ⎛
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�

�−�

⎞
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� �� ������� ������� � × �� ��
� 
� �������� � �'��


����� 
����� ��� � ��� � … � ���� +�� 
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 F1 + F2 + … + Fn = Fn+2 – 1
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 ������� $ �� ���� ������ ��
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Cn + 1 = ∑ 

i = 0

n

 Ci Cn − i ���

������� �� �����
�	 �	�	�	���	 �	��� 	 ��
−� = [�′��] 
	
	�	 �� !���"#

����

k′ij = 

⎧

⎨

⎩

⎪

⎪

1 ,
−2 ,

−Ci − j − 1 ,
0 ,

 

i = 1
i = j + 1
i ≥ j + 2
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	 ��

�� ��
−� = ��

−� �� = ���

(��	 �� �	��� 	 �� = [���] �	��	 
	 �� �� = �� ��
−�� )	
	 ���

��� * ∑
� = �

�

��� �′�� *

* ∑
� = �

�

��� �′�� ���� �� ��� * � 
	 � + � � �′�� * � 
	 � , ��

* ��� − � ��� �+� + ∑
� = � + �

�

��� �′�� �
	����� !���"�� ������

�	 � * � �	-� ��� * �� . � / � * �% 
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	 � ≠ �

��� = �� − � + � −� �� − � + ∑
� = � + �

�

�� − � + � (−�� − � − �)
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